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Azterketa honek bi aukera ditu. Haietako bati erantzun behar diozu.

Ez ahaztu azterketako orrialde bakoitzean kodea jartzea.

o Kalkulagailu zientifikoak erabil daitezke, baina, ezin ditu izan ezaugarri
hauek:

pantaila grafikoa

datuak igortzeko aukera

programatzeko aukera

ekuazioak ebazteko aukera
matrize-eragiketak egiteko aukera
determinanteen kalkulua egiteko aukera
deribatuak eta integralak ebazteko aukera
datu alfanumerikoak gordetzeko aukera.

O OO O O O 0O

e Orri honen atzealdean, banaketa normalaren taula dago.

Este examen tiene dos opciones. Debes contestar a una de ellas.

No olvides incluir el c6digo en cada una de las hojas de examen.

e Esta permitido el uso de calculadoras cientificas que no presenten

ninguna de las siguientes prestaciones:

0 pantalla grafica

posibilidad de trasmitir datos
programable

resolucion de ecuaciones

operaciones con matrices

célculo de determinantes

derivadas e integrales

almacenamiento de datos alfanuméricos.

O O 0O 00 0o

e Latabla de la distribucién normal esté en el anverso de esta hoja.
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OPCION A

A 1 (hasta 3 puntos)
Una pastelera fabrica dos tipos de tartas. La tarta de tipo A se elabora con 1 kg. de
masay 1,5 kg. de chocolate, y se vende a 24 euros. La de tipo B se vende a 30 euros
y se elabora con 1,5 kg. de masa y 1 kg. de chocolate, tal como aparece en la siguiente
tabla:

Masa Chocolate
A 1 kg 1,5 kg
B 1,5 kg 1kg

Si la pastelera s6lo dispone de 300 kg. de cada.ingrediente, ¢ cuantas tartas ha de
fabricar de cada tipo para obtener el maximo ingreso? Calcula el valor de dicho
ingreso.

A 2 (hasta 3 puntos)
Se considera la curva f(x) = x3 —6x? + 9x.
a) Estudiar los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcién.
b) Determinar los maximos y minimos relativos, y los puntos de inflexion.
c) Encontrar los puntos.de corte con el eje OX. Realizar la representacion grafica
de la funcion.
d) Calcular el area del recinto finito delimitado por la curva y el eje de abscisas
OX.

A 3 (hasta 2 puntos)
Sean A y B dos sucesos tales que, P(A) = % , P(B) = % , Y la probabilidad de la union

3
de ambos sucesos es e Calcular:

a) La probabilidad de que ocurra el suceso A, condicionada a que se ha producido
el suceso B.

b) La probabilidad de que no ocurra ninguno de los dos sucesos.

c) La probabilidad de que ocurra el suceso A y no ocurra el suceso B.

d) La probabilidad de que ocurra solo uno de los dos sucesos.

A 4 (hasta 2 puntos)

En una poblacién se toma una muestra aleatoria de 500 personas y se les pregunta si
son aficionadas al deporte o no. De ellas 350 respondieron que si son aficionadas al
deporte y el resto que no. Con esta informacion se pide:

a) Estimar, con un nivel de confianza del 95 %, el porcentaje de personas de la
poblacién que son aficionadas al deporte. Calcular, ademas, el error maximo
para dicho nivel de confianza.

b) Interpretar los resultados obtenidos.
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OPCION B
B 1 (hasta 3 puntos)

Sean las matricesAz(2 0) , B=(1 0) y C=(10 11).

0 1 1 2 4 7
a) Determina la matriz inversa de la matriz I + B , siendo I la matriz identidad de
orden 2.
b) Calcular las matrices X e Y que verifican que:
{AX +BY =C
AX =Y

B 2 (hasta 3 puntos)
a) Hallar la funcion polindmica de segundo grado cuyo gréfico pasa por el punto
(0, 0) , y tiene un maximo en el punto (1, 1).
b) Hallar el area del recinto finito delimitado por la.curva obtenida y el eje de
abscisas OX.

B 3 (hasta 2 puntos)

Se dispone de dos urnas diferentes: Ay B. La urna A contiene 3 bolas blancas y 5
bolas negras, mientras que la urna B contiene 10 bolas negras.

Se toma al azar una bola de cada una de las urnas al mismo tiempo y se intercambian
(es decir, la bola extraida de la urna‘A se introduce en la urna B y la bola extraida de
la urna B se introduce en la urnaA). Si a continuacion se extrae una bola de la urna
A, ¢cuadl es la probabilidad de que sea negra?

B 4 (hasta 2 puntos)
En una determinada ciudad el gasto anual en transporte publico realizado por las
familias sigue una distribucion normal de media u y desviacién tipica 75 euros.
Se toma una muestra aleatoria de 100 familias, de la que se obtiene un gasto medio
de 250 euros.
a) Calcular entre qué valores estara el gasto medio de la poblacion con un nivel
de confianza del 99 %.
b) ¢Qué tamarfo deberia tener la muestra para que el error maximo sea de 10
euros con un nivel de confianza del 99 %?
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MATEMATICAS APLICADAS A LAS CIENCIAS SOCIALES 1l

CRITERIOS GENERALES DE EVALUACION
1. El examen se evaluara con una puntuacion entre 0 y 10 puntos.
2. Valor de los problemas:

a. Los problemas 1y 2 se valoraran hasta 3 puntos.
b. Los problemas 3y 4 se valoraran hasta 2 puntos.

3. En aquellas cuestiones en las que no se especifiqgue el método de resolucion que

se ha de aplicar, se admitira cualquier forma de resolverlo correctamente.

ASPECTOS QUE MERECEN VALORACION POSITIVA

Los planteamientos correctos, tanto global como de cada una de las partes, si las
hubiere.

La correcta utilizacion de conceptos, vocabulario y notacion cientifica.

El conocimiento de técnicas especificas de aplicacion directa para el calculo y/o
interpretacion de datos numeéricos y graficos.

La terminacion completa del ejercicio y la exactitud del resultado.

Se consideraran igualmente validas dos soluciones que solo se diferencien en el
grado de exactitud empleado en los calculos numéricos.

No se tomaran en consideracion errores numéricos, de célculo, etc....siempre que
no sean de tipo conceptual.

La claridad de las explicaciones de los pasos seguidos.

Las ideas, graficos, presentaciones, esquemas, etc., ... que ayuden a visualizar
mejor el problema 'y su solucion.

La pulcritud de la presentacion; y cualquier otro aspecto que refleje la madurez que
cabe esperar de un estudiante que aspira a entrar en la universidad.

ASPECTOS QUE MERECEN VALORACION NEGATIVA

Los planteamientos incorrectos.

La confusién de conceptos.

La abundancia de errores de calculo (por ser indicativa de deficiencias de orden
basico).

Los errores aislados, cuando indican falta de reflexion critica o de sentido comun
(por ejemplo, decir que la solucion a tal problema es -3,7 frigorificos, o que cierta
probabilidad vale 2,5).

Los errores aislados, cuando conducen a problemas mas sencillos que los
inicialmente propuestos.

La ausencia de explicaciones, en particular del significado de las variables que se
estan utilizando.
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e Los errores ortograficos graves, el desorden, la falta de limpieza, la mala redaccion
y cualquier otro aspecto impropio de un estudiante que aspira a entrar en la

universidad.
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CRITERIOS PARTICULARES PARA CADA UNO DE LOS PROBLEMAS

OPCION A

Problema A.1 (3 puntos)
e Determinar la funcion objetivo, 0,25 puntos.
e Determinar las restricciones, 0,5 puntos.
e Representar la region factible, 1,25 puntos.
e Determinar los vértices de la region factible, 0,5 puntos.
e Valorar la funcion en los vértices, 0,25 puntos.
e Concretar el maximo y el valor de la funcién en él,.0,25 puntos.

Problema A.2 (3 puntos)
e. 0,75 puntos
e Calculo de la derivada, 0,25 puntos.
e Obtencion de los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcion, 0,5
puntos.
f. 0,75 puntos
e Obtencion de los maximos y minimos relativos, 0,5 puntos.
e Obtencion de los puntos de inflexion, 0,25 puntos.
g. 0,75 puntos
e Puntos de corte, 0,25 puntos.
e Representacion grafica, 0,5 puntos.
h. 0,75 puntos
e Célculo de la integral 0,25 puntos.
e Calculo del area del recinto aplicando la Regla de Barrow 0,5 puntos.

Problema A.3 (2 puntos)
e. 0,5 puntos. Calculo de la probabilidad pedida.
f. 0,5 puntos. Calculo de la probabilidad pedida.
g. 0,5 puntos. Célculo de la probabilidad pedida.
h. 0,5 puntos. Calculo de la probabilidad pedida.

Problema A.4 (2 puntos)
c. 1,5 puntos
e Célculo del intervalo de confianza, 1 punto.
e Calculo de error maximo, 0,5 puntos.
d. 0,5 puntos. Explicacion logica de los resultados.
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OPCION B

Problema B.1 (3 puntos)
c. Célculo de la matriz inversa de (I + B), 1 puntos.
d. Solucionar el sistema 2 puntos
e Determinar Y, 0,25 puntos.
e Calculo de la matriz Y, 0,5 puntos.
e Célculo de la matriz inversa de 4, 0,75 puntos.
e Calcular la matriz X, 0,5 puntos.

Problema B.2 (3 puntos)
c. 1,5 puntos
e Por la determinacion de las condiciones, 1 punto.
i. 0,25 puntos, el punto (0, 0) es de la funcion.
ii. 0,25 puntos, el punto (1,1) es de la funcion.
iii. 0,5 puntos, en el punto (1, 1) la funcion tiene un maximo.
e Resolucion del sistema 0,5 puntos.
d. 1,5 puntos
e Puntos de corte, 0,25 puntos.
e Representacion grafica, 0,5 puntos.
e Célculo de laiintegral, 0,25 puntos.
e Calculo del area del recinto aplicando la Regla de Barrow, 0,5 puntos.

Problema B.3 (2 puntos)
e Hacer el diagrama de arbol o algun esquema, 0,5 puntos.
e Calculo de la probabilidad, 1,5 puntos.

Problema B.4 (2 puntos)
c. 1,25 puntos. Calculo del intervalo de confianza.
e Determinar z« , 0,25 puntos.
2

e Determinar el intervalo, 1 punto.
d. 0,75 puntos. Calculo del error.
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OPCION A

A 1 Problema de programacion lineal con dos variables.

Masa Chocolate Precio (€) ¢, Cuanto?
A 1 kg 1,5 kg 24€ X
B 1,5 kg 1 kg 30€ y

+ Maximizar la funcién objetivo f(x,y) = 24x + 30y,
+ Teniendo las siguientes restricciones;

x + 1,5y < 300
1,5x + y < 300
x=0
y=0
+ En el plano XY la region factible es:

300 —200 —100

—20n

+ Los vértices son: A(0,0), B(0,200), €(120, 120), eta D(200,0).

+ El maximo de la funcién esta en el punto €(120, 120), siendo el valor de la
funcion en ese punto f(120, 120) = 6480.

Por lo tanto, para conseguir el ingreso maximo se deberian hacer 120 tartas de cada
tipo.
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A 2 Problema de andlisis de una funcion. Céalculo de maximos, minimos, puntos de inflexién
y representacion grafica.
a) Estudiamos el signo de la primera derivada para determinar los intervalos de

crecimiento y decrecimiento de la funcion:

fxX)=x3-6x2+9x = f(x)=3x*-12x+9 = f(x) =3 (x—1)(x—3)

1 3
0 2 4
(x—1) - + +
(x—3) - - +
(x=1(x-3) + - +

Por lo tanto, es creciente en (—oo,1) U (3, ) y decreciente en el intervalo (1, 3)

b) Maximos, minimos relativos y puntos de inflexion

= Maximos y minimos relativos
v f(x)=3x?—-12x+9=0 = x =1 y x =3 puntos singulares
v f (x) =6x—12
ff(D=6-12= -6 <0 ; f(1) =4 - (1,4) Maximo relativo

ff3=18-12=6>0 ; f(3) =0 - (3,0) Minimo relativo

* Puntos de inflexion:
V f(x)=6x—12=0 - x=2
v f(x)=6 = f"(2) =6 # 0. Entonces, x =2
f(2)=8-24+18=2 = (2,2) Punto de inflexion

c) Puntos de corte de la curva y el eje OX:
{y=x3—6x2+9x

y =0 =2 x=0 x=3 =

los puntos (0, 0) y (3, 0) son los puntos de corte de la curva con el eje OX.
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» Representacion grafica:

AR

d) Area de la superficie comprendida entre la curva y el eje de abscisas:
3

A= f [(x3 — 6x% +9x) — 0]dx =
0

x* x3 2P 27 .
=g -65+95| =¥

3 2 4

0

27
Estoes: A = Tuz 21

-1
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A 3 Problema de célculo de probabilidades que puede resolverse con tabla de contingencia
y probabilidades condicionadas.

Datos: P(A) = % , P(B) = % , P(AUB) = Z

a) Probabilidad de que ocurra A sabiendo que ha ocurrido B, es decir, P(A|B):

= P(ANB)?
P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AN B)
3_1 1 p _ 1
= Z_E-I_g_ (AnB) > P(AnB)—E

P(AnB)_l/#_izl = P(z‘l|B)=l
1 4

= Entonces, P(4|B) = PE 1, 12

b) La probabilidad de que no ocurra ninguno de los dos sucesos: P(A N B):

» Formamos la tabla de contingencia o doble entrada, sabiendo P(4), P(B) y

P(ANB).
A a
B Y12 Y4 /3
B /13 Y4 %/
1y 1, 1

En la tabla vemos: P(AN B) = %

= QOtraforma:

: = 3 1
P(AnB)=1—P(AUB)=1—Z: 2

c) La probabilidad de que ocurra el suceso 4 y no ocurra el suceso B: P(A N B).

= Enlatablavemos: P(ANB) = %

= Otraforma:

_ 1 1 5
P(ANB)=PA)-PANB)=s—-—==—
(ANnB)=PA)-PANB)=--Z=1
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d) La probabilidad de que ocurra uno de los sucesos, esto es,
P(ANB) + P(ANB).

» Enlatablavemos: P(ANB)+P(ANB) = %+%=§

= QOtraforma:
P(ANB)+P(ANB)=1—-[P(ANB)UP(ANB)] =

—1 (1+1)_1 1_2
N 4 12) N

A 4 Célculo del intervalo de confianza para la proporcion de una poblacion y del error.

a) Estimar el porcentaje de personas de la poblacién que son aficionadas al deporte:
= Eltamafio de la muestra es n = 500

A~ 350 .z ..
" D=, 0, 7 proporcion de aficionados de la muestra.

= §=1-07=03
=+ Intervalo de confianza para-a proporcion con un-nivel de confianza del 95 %:

25

= Nivel de confianza: n. = 0,95

=0,025 > Za=196

a
2
P(Zzzg)=0,025 = 1—P(ZSZ%)10,025 N

2

N

n.=095=1-a = a=005 =

> P (z < Zg) = 0975 = ze = 1,96

2

» |Intervalo de confianza para la proporcion es:

A pa pq
(o7 2L p4ze 52)
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/07-03 0,7-0,3
— ’ ’ ’ ~ 1=(0,7-0,04;0,740,04) =
0,7—-1,96 c00 0,7+ 1,96 200

= (0,66;0,74)

Por lo tanto, el porcentaje de personas de la poblacion aficionadas al deporte esta entre el

66 % y el 74 % con un nivel de confianza del 95 %.

+ Error maximo con un nivel de confianza del 95 %.
El error méximo para la proporcion es la mitad de la amplitud del intervalo de confianza,

esto es,

0,7-0,3
500

en = 1,96 = 0,04, es decir, el 4 %.

b) Explicacion de los resultados obtenidos:

Se puede decir con un nivel de confianza del 95 %, que el porcentaje de la poblacion que
es aficionada al deporte en esa poblacion es mayor que el 66 % y menor que el 74 %, lo

que supone un error maximo del 4 %.
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OPCION B

B 1 Problema de céalculo matricial. Sistema matricial.

a) Determinar (I + B)™?!
+ A lamatriz + B le llamamos D:

1+8=(y D+ =0 3)
0 1, 0)

t — 3 =
+ (I+B)t=D" 1=H(AdJD) ﬁi(_l 2)—(—1/6 1.

D

b) Calcular las matrices X e Y que verifican:

{AX+BY=C
AX =Y

" {AXAJ;(B_Y;C = Y+BY=C > IY+BY=C = (+BY=C =

=>DY=C = D'pyr=D7¢ = Y=D1c

+ Por lo tanto:

Y:D—lc:<1/2 0)(10 11):< 5 11/2)
—1/6 1/3 4 7 —1/3 1/2

+ Para determinar X:

AX=Y = AlAX=4"Y = Xx=41

= e =26 9= (72 )

Entonces:

¥ = A-ly = (1/2 o) (_f 111/2> _ (_51/2 111/4)
0 1 /3 /o /3 /2

Por lo tanto:

o ( 5/2 11/4)

—1/3 1/2

_( 5 11/2>
- —1/3 1/z
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B 2 Célculo de los valores de una funcion y del area que forma con el eje de abscisas.
a) Determinar a, b, c siendo f(x) = ax?+ bx+c
e Lafuncién pasa por el punto (0,0) = f(0)=0 =c=0

Por lo tanto:  f(x) = ax?® + bx

e Maximo relativo en el punto (1,1) =
= f(1)=0 >f'(1)=2a+b=0
» Esunpuntodelafuncion= f(1)=1 = f(1)=a+b=1

2a+b=0

— _ — — 42
a+h=1 =a=-1y b=2 Estoes; f(x) x“+ 2x

Por lo tanto: {

b) La superficie del recinto determinado por la funcion.y el eje de abscisas OX:
+ Determinamos los puntos de corte entre la curva y el eje OX:

— __ 2
{f(X);—xO T2 20 x=225 (0, 0) y (2, 0). puntos de corte

+ Representacion grafica:

+ Para determinar el area calculamos la integral definida:

2

A=f02[—x2 + 2x] dx = [—’;—3+ xz]o = gu
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B 3 Ejercicio de céalculo de probabilidades que puede resolverse, a través de un diagrama
de arbol (o a través de la férmula de la probabilidad total)

SIEMPRE NEGRA (siempre sacamos de B una bola negray la

metemos en A) m

3 BLANCAS

\ / sacamos de A

Sacamosde A N, 0 B4 ,estoes, N4y =Sacamos una bola negra
de Ay la metemos en B

B, = sacamos una bola blanca de A
y la metemos en B

Calculamos la probabilidad de extraer.una bola negra = P(N)

+ Un modo: Probabilidad Total:
P(N) = P(Ny):P(N|Ny)+P(By) - P(N|By)

= P(N) =

©|lu
o lu

+2.2-2_0,672, esto es 67,2 %
8 8 64

+ Otro modo: A través de un diagrama de arbol:

5
N, = De A hemos sacado bola negra 3 blancas / P(N) =3
5
/ P(Ny)= 5 5 negras \ %
P(Z
\ B, = De A h;m;s silcagdo bola blanca 2 blancas | _—~ P(N) = g
(Ba)= 3 6 negras \
P(Z)
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_2 =0,672
=z2=0

w

_|_
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| w
ee] o)

P(N) =
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B 4. Célculo del intervalo de confianza de la media para una poblacion con distribucion
normal. Tamafo de la muestra.

Los datos son:
» La media aritmética de la poblacion u y la desviacion tipica o = 75

= Eltamafio de la muestra es: n = 100
» La media de la muestra es: x =250
a) Para la media del gasto el intervalo de confianza del 99 %:

= El nivel de confianza es: n, = 0,99
= 0,005 = Za =2575
2

N R

n,=099=1-a = a=001 =
P(Zzz%)z0,00S = 1—P(ZSZ%)=0,005 N

> P (Z < z%) = 0,995 = 20 = 2,575

= Elintervalo de confianza para la media es:

f— o —, %4 Za —
X —4La —, X a —
( Z Jn 7 \/ﬁ)
= (250 — 2,575 % : 250 + 2,575 %) = (250 — 19,3125 ; 250 + 19,3125)

= (230,6875 ; 269,3125)

b) Eltamano de la muestra con un nivel de confianza del 99 % para que el error maximo

sea de 10 euros:

El error maximo para la media es: Z« % , esto es, la mitad de la amplitud del
2

intervalo de confianza.

Za L= 2575 .72 <10 o VR > 2,575 22 = 19,3125 372.97 373
+—=2,575 -—=<10 = vn = 2,575 — =19, > n= 97 > n=
7 vn Jn 10

Por lo tanto, se tendria que tomar una muestra de 373 personas.



- UNIBERTSITATERA SARTZEKO EBALUAZIOA

w EVALUACION PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD

o iversidad  Euskal Herriko ZUZENTZEKO ETA KALIFIKATZEKO IRIZPIDEAK
CRITERIOS DE CORRECCION Y CALIFICACION






